RECHERCHES  SUR LES NOMBRES.                   kl
mule by soient en partie comprises et en partie non comprises parmi celles des valeurs de la formule ax. Soit
(1)                                                a^    al9    a,,     . . .,    «a
la série des valeurs de la formule ax au nombre de a -f- r , et soit
(2)                                                                bQ9    &,,    £2,    ...,    &a
la série des valeurs de la formule by au nombre de [3 4- 1.
Comme il ne s'agit ici que des formes -des valeurs que Ton considère, c'est-à-dire des restes qu'on obtient en les divisant par /;, on pourra supposer les termes des séries (i) et (2) plus petits que /?, parce que, dans tous les cas, on peut les rendre tels on retranchant/; de chacun d'eux autant de fois que possible. Alors, les termes qui étaient de même forme dans les deux séries deviendront égaux de part et d'antro. Soit i H- Y le nombre de ces termes et soient respectivement
a(}9    a1?    a.29     ...,    <7Y,     b(),    bl9    b*9     ...,    6Y
les termes égaux, en sorte que l'on ait
«o — ^o»        «!—&!,        ...,        ay~ by* soient, de plus,
les autres termes des séries (i) et (2), qui seront tous de formes di lie-rentes; les séries (r) et (2) seront respectivement
(1)                             ûQ,     a{,    <72,     ...,     «y,    fly-4-i,    ^y-i-2)     •••»    aa»
(2)                            a0,    aM    «a»     •••»    ay»    ^y+i»    ^y-f-2»     ••••>    ^(3-
Cela posé, je dis que, pour démontrer le théorème relativement aux séries (i) et (2), il suffira clé le démontrer relativement aux deux séries
(3)       «0,     «,,     ff2,     ...>     r/y,     ay4.j,     ay+2,     ..*,     «a>     ôy+1,     6T4-2,     .-••»     ^p,
(4)      r/0,    «!,    «2,    ...,    aY, aux théorèmes IX et XI sur lesquels on s'est appuyé dans le premier cas.
